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ΘΕΜΑ 2ο 
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ΘΕΜΑ 3ο 
α. f΄(x) = (eλx)΄ = eλx (λx)΄ = λ.eλx > 0, άρα η  f  είναι γν. αύξουσα στο  IR. 
β. Η εξίσωση της εφαπτομένης της  Cf  στο σημείο της  Μ (x0 , f x0)  είναι   
    (ε) :  y - f (x0) = f΄(x0) . (x - x0)  (1). 

 Ο (0 , 0)  (ε)  άρα  -f (x0)  = -f΄(x0) . x0
     -eλx  = -λ.x0

 .eλx     x0 = 1
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γ.  1ος  τρόπος 
     Από το διπλανό σχήμα βλέπουμε ότι η  Cf   

βρίσκεται “πάνω” από την εφαπτομένη  (ε)  άρα 
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    2ος  τρόπος 
    f΄΄(x) = (λ eλx)΄ = λ eλx (λx)΄ = λ2 . eλx > 0,άρα  η  f  είναι κυρτή στο  IR. 
    Επομένως οποιαδήποτε εφαπτόμενη της  Cf  βρίσκεται “κάτω”  από τη  

γραφική παράσταση της  f. Δηλαδή  f (x)  eλx,  για κάθε  x  IR 
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ΘΕΜΑ 4ο 
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δ. Από  το (γ)  ερώτημα η εξίσωση είναι ισοδύναμη με την εξίσωση  
1g (x) = 

2008 . 

 
     1ος τρόπος 

     Θεωρούμε τη συνάρτηση  φ, με 
1φ (x) = g (x) - 

2008  

   φ  συνεχής στο  [0 , 1]  ως διαφορά συνεχών 
1 1  φ (0) = g (0) -  = -  < 0
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2008 2007 2008

   



 

    από  Θ. Bolzano υπάρχει ένα τουλάχιστον  x0  (0 , 1),  
    τέτοιο ώστε  φ (x0) = 0  (2) 
     

φ΄(x) = g΄(x) = x2006 > 0  στο  (0 , 1)   
    άρα  η  φ (x) = 0  έχει το πολύ μια λύση στο  (0 , 1)  (3) 

 Από  (2)  και  (3)  προκύπτει ότι η εξίσωση  φ (x) = 0  έχει ακριβώς μια 
λύση στο διάστημα  (0 , 1) 
 
2ος τρόπος  
 g  συνεχής στο  [0 , 1]  ως διαφορά συνεχών 

 g (0) = 0 , 
1g (1) = 

2007   και  
1 1g (0) = 0 <  <  = g (1)
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από  Θ. ενδιαμέσων τιμών  υπάρχει ένα τουλάχιστον   

x0  (0 , 1),  τέτοιο ώστε  0
1g (x ) = 

2008
  (4) 

    g΄(x) = x2006 > 0  στο  (0 , 1)   

    άρα  η  
1g (x) = 

2008   έχει το πολύ μια λύση στο  (0 , 1)  (5) 

Από  (4) , (5)  προκύπτει ότι η εξίσωση  
1g (x) = 

2008   έχει ακριβώς μια 

λύση στο διάστημα  (0 , 1) 
 


